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Materiales

¿Qué necesitas?

Lápiz Papel
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Actividad 1

Visualizar la suma de los primeros siete números naturales:

1+ 2+ 3+ . . .+ 7 =
7∑

i=1

i
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En resumen:

n Área Área
n∑

i=1

i

1 1
2

1
2 1

2 4
2

2
2 3

3 9
2

3
2 6

4 16
2

4
2 10

5 25
2

5
2 15

6 36
2

6
2 21

7 49
2

7
2 28

...

n n2

2
n
2

n(n+1)
2
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Actividad 2

Visualizar la suma de los cubos de los primeros cuatro números
naturales:

13 + 23 + 33 + 43 =
4∑

i=1

i3
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13 + 2 · 22
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13 + 23

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
0

1

2

3

4

5

6

7

8

9

10

Círculos Matemáticos Visualizando sumas



13 + 23 + 3 · 32
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13 + 23 + 33
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13 + 23 + 33 + 4 · 42
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13 + 23 + 33 + 43
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En resumen:

n
n∑

i=1

i Área
n∑

i=1

i3

1 1 1 1

2 3 1+8 9

3 6 1+8+27 36

4 10 1+8+27+64 100
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Actividad 3

Visualizar la suma de los primeros números naturales impares:

1+ 3+ 5+ 7+ . . .
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1 + 3
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1 + 3 + 5
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1 + 3 + 5 + 7
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1 + 3 + 5 + 7 + 9
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1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 11
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1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 11 + 13 =?
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En resumen:

n Área
n∑

i=1

(2i − 1)

1 1 1

2 1+3 4

3 1+3+5 9

4 1+3+5+7 16

5 1+3+5+7+9 25

6 1+3+5+7+9+11 36

7 1+3+5+7+9+11+13 49
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Actividad Reto

Visualizar la serie geométrica:

1+ r + r2 + r3 + r4 + . . . =
∞∑
k=0

rk

donde 0 < r < 1
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x

y
z

Triángulo rectángulo

Lados con longitudes:
x (cateto más corto)
y (cateto más largo)
z (hipotenusa)
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Triángulos semejantes

Triángulo rectángulo

x (cateto más corto)
y (cateto más largo)
z (hipotenusa)

Triángulo rectángulo

u cateto más corto
v cateto más largo
w hipotenusa
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Triángulos semejantes

Triángulo rectángulo

x (cateto más corto)
y (cateto más largo)
z (hipotenusa)

Triángulo rectángulo

u cateto más corto
v cateto más largo
w hipotenusa
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a A
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C
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E

Triángulos semejantes

CBA:
a cateto más corto
b cateto más largo

ADE :
c cateto más corto
a cateto más largo
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1 A
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1
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r

r

r 2
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r3r3
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...
Triángulos semejantes

CBA:
1 cateto más corto

∞∑
k=0

rk cateto más largo

ADE :
1− r cateto más corto

1 cateto más largo
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¿Dónde encontrará la solución?

Reto:
Visualizar la serie geométrica:

1+ r + r2 + r3 + r4 + . . . =
∞∑
k=0

rk

usando triángulos rectángulos semejantes.

Solución:

¿Cuándo? Miércoles 25 de agosto de 2021, al final de la próxima
sesión virtual de Círculos Matemáticos Colombia

¿Dónde? Página de la Escuela de Matemáticas y Estadística de la
Universidad Pedagógica y Tecnológica de Colombia:
https://matematicas.netlify.app/tags/circulos/
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Y a ustedes por participar en esta sesión. Gracias!
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